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This document gives all elements that are missing in the original submission due to the page limit. The
main message of this document is that only elementary operations are used in the formulas, This fact explains

why the algorithm is rapid.
The missing terms are as follows:

numer; := auwu,mwg,yni + algwlg’xwiynz + aglwgl,wwiyni + aggwgg,mwiynz + w%l’ywcﬁng—I—
w%Q ywc,zni + wgl ywc,mnz + U)SQ ywc,znz - wll,rwll,ywc,ynz - wlZ,m'LUlQ,ywc,ynz - w21,zw21,ywc,yn§*
) > )
w22,ww22,ywc,yn§ - allwll,ywc,wwc,yni - a12w12,ywc,wwc,yn32/ - a21w21,ywc,wwc,yn§ - a22w22,ywc,wwc,yn§+
2w11,yw11,zwc,xny + 2w12,yw12,zwc,xny + 2w21,yw21,zwc,xny + 2w22,yw22,zwc,rny - wll,zwll,zwc,yny_
W12,2W12,2We,yTly — W21,2W21,2We,yTly — W22, W22 zWe yTly — A11W11,2We a2 We,yTly — A12W12, 2 We, g We,y Ty —
21 W21,z We, gz We,yTy — A22W22 zWe, g We,yThy — W11,2W11,yWe, 2Ty — W12, 2W12,yWe, 2Ty — W21 2 W21,yWe, 2Ty —
W22,z W22,y We, 2Ty — A11W11,yWe,zWe, 2Ty — G12W12 yWe zWe, 2Ty — A21 W21 ,yWe xWe, 2Ty — a22w22,ywc,$wc,zny+
2a11w11,mwc,ywc,zny + 2a12w12,zwc,ywc,zny + 2a21w21,zwc,ywc,zny + 2a22w22,mwc,ywc,zny + allwll,zwiz“i’
A12W12, W7, + A21W21 2 W], + A22Wa2 2 W, , + WE) JWe z + Wiy ,We g + Wh) L Wez + Wiy ,We g — W11,5W1T,2We 2 —

W12,2W12,2We,z — W21,z W21,z We,z — W22 2 W22, 2 We,z — A11W11,2We,zgWe,z — A12W12 2z We, g We, 2z — Q21 W21,z We 2 We, 2 —
A22W22 We, zWe, »

._ 2 2 2
denom; := —A11 Ny W11,z We,zWe,y + 11Ny W11,y W, 4 + A12My W12,y We + aglnngl)ywc,w—&—
2
aggnngzywcw - a12nyw12,ch,ch,y - a21nyw21,ch,ch,y - a22nyw22,ch,zwc,y - allwll,ch,ch,z"_
2 2 2 2
A11W11,2We 5 + A12W12,2 W, 5 + Q21 W21 W, 5 + A22W22 2 W, ;. — A12W12,3We,aWe,z — 021 W21,0We,zWe,z—
2
A22W22 g We, xWe, 2 + nywll,zwc,y — NyW11,2W11,yWe,x — NyW12,2W12,yWe,x — NyW21 2W21,yWe,z—
2 2 2 2
NyW22,2W22 yWe,z + NyWig ;We,y + NyW31 5 Wey + NyWap ; We,y + W yWe,z — W11,2W11,zWe,z—

2 2 2
W12,zW12,zWe,x — W21,2W21 2 We xz — W22 2W22 2 We x + w12)$wc,z + w21,g;wc,z + w227mwc,z



numers := ((a12wi2,y + a21wa1 4 + a22w22,y)wiz — (Wi2,yWi2,z + G12We yW12,» + Wl yWa1, -+
W2 y W2 5 + A21 W21 »We,y + A22W22 ;We ) We > + (w%gz + w%l,z + wgz,z)wc,y)wfl,f + (—((a12w11 ywiz,o+
A11W12,yW12,x + A21 W11,y W21,z + A11W21 W21,y + G22W11 yW22 5 + a11w22,xw227y)wg)z)+
Wi,y (Wi2,2W12,z + G12We z W12, + W2l W21 2 + W2 z W22 » + A21W21 xWe z + U22W22 We 3 )We, 2+
a11(W12,yW12 2 We,z + Wa1 y W21 2 We z + W22 W22 2 We 3 + W12,z W12,,We y + W1 z W21 »We 4+
2 2 2 2 2
W22 W22 :We,y ) We,z — (Wi, + W1, + Wiy, )We o (Wi1,y + A11Wey) ) W11, + G11W11HWTo LWL+
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2
A11W11,yWa1,, We z T A12W12,y W3 ,We o + A11W11,HWoo ,We 5 + A12W12,yWao ;We 5 + A21W21,yWag ;W 5+
a21w%27zw21,yw(2;,x - a21w12,yw12,zw21,zwi$ - a12w12,zw21,yw21,zwiz + a22w%2,zw22,yw37w+
A22W3) W2 yWe ,, — A22W12,y W12, W22 Wy, — A22W21,y W1 W22, W5, — A12W12, W2 y W22 LW, —
a21w21,zw22,yw22,zwix + (a21w21,yw%27x — (21 W12,yW21,, W12,z — A12W21 z W21,y W12 2 — A22W12 4 W22 z W12 2+
a12w127yw§1)x + a12w127yw§2)$ + a21w217yw§2,g; — (22W21 z W21 y W22z + G11w11,y(w%2,$ + w%l,m + w§27w)—|—
a22(w%2,z + w§17z)w22,y - (0121012,93 + a21w21,z)w22,xw22,y)w3,2 - wlz,xwlz,yw%,zwc,z—
le,xw12,yw§27zwc,x - w21,xw21,yw§27zwc,x - w%z,zwzmwm,ywc,x + W12,y W12, W21 2 W21,z W,z +
W12,,W12,, W21 4y W21, We z — w%z,zwzzwwm,ywc,m - wgl,zwzzzwm,ywc,x + Wi,y W12 W22 2 W22 We -+
W21,y W21, W22 2 W22 zWe z + W12,2W12, z W22 4y W22 »We,zz + W21 ,2W21 W22 y W22 »We o + w%g,zw§17zwc,y+
w%Z,wwgl,szy + w%2,2w52,lwcay + w§1,2w52,mwc,y + w%2,ww§2,zw0,y + w%l,wwSQ,szy_
2W12,z W12, W21 W21, We y — 2W12,zW12,, W22 7 W22z We y — 2W21 W21, W22 s W22 zWe y—
a12w12,xw§17zw6,acwc,y - a12w12,ﬂcw§2,zw67ch,y - a21w21,xw§2,zwcwwc,y - a21w%27zw21,ch,ch,y+
(21W12 2z W12 W21 2, We, zWe,y + A12W12, ,W21,2W21,2We,xzWe,y — a22w%2)zw22,ch,zwc,y_
a22wg1,zw22,zwc,ch,y + A22W12 2 W12, W22 » We zWe,y T A22W21 2 W21 z W22z We zWe,y+
12W12, W22 3 W22 zWe xWe,y + A21 W21 2 W22 2 W22 W xWe,y + w%,z((auwu,y + ag1wa1 4y + a22w22,y)wix
— (Wi2,3W12,y + W1, zW21 .y + W2 2 W22 4 )We 5 + (wfgx + w%l,m + w%m — (a12w12,5 + ag1wa1 o+
A22W22 7 )We ) We,y) + (—((Wa1,yWa1, 5 + G21We y W1 2 + Wao yWas » + a22w22,zwc,y)wf27£)+
(@12(w21,y W21, We, + Wa2 yWa2 s We 5 + W1,z W21,z We gy + Wa2 5 W2 zWe y) + W12,z (—2(a@11Ww11,y + G21W21 45+

A22W22 4y ) We .z + W1,z (Wa1,y + A21We,y) + W22 2 (W24 + A22We yy)) ) Wi2.2 — wzl,ywzl,zwgz,m-i-

W21 2 W21, W22 z W22y + W21 z W21 4y W22, W22, 2 — wgl,xwm,ywm,z + a12wW12 W21 z W21 yWe o —
2a11W11,y W21,z W21,z We,z T A22W21 y W21 W22z We z — 2A22W21,z W21,z W22,y We z + A12W12,z W22,z W22 yWe 7+
21W21,, W22 W22 yWe z + A22W21 W21,y W22 zWe x — 2011w11,yw22,zw22,zwc,m - 2021w21,yw22,zw22,zwc,z+

21 W21, W22 yW22 »We x + le,y(_UJlQ,z(w%l,w + w%gx) + w1z 5 (A21 W21 5 + A22W22 4) We z—

2a12(Wa1 z W21z + W2 W2 5 )We o + W12, (W1 5 W1, 5 + A21We z W21 2 + W2 z W2 » + G22We2 We z))—
(a12w12,z(w§1,x + w%Q,x) + ((1221021,95 - a21w22,r)(w21,xw22,z - w21,zw22,x))wc,y)wc,z+
W11,z (W11, We o (W12,2Wi2, 2 + W1 zW21,2 + W2 g W2 » — (A12W12,2 + A21W21 2 + G22Wa2 2 )We, z)+
11We 5 ((W12,2W12,2 + W21, zW21 2 + Wo2 z W22 2 ) We y — (W12,yW12,2 + Wa1 yWal,» + W2,y W2 2 )We z)—
wu,y(wfz,x =+ ngx + w%z,x — (a12Wi2, 5 + G21W21 5 + A22W22 3 )We 5 )We 2 + a11((W12,2W12,5+
W21,:W21,y + w22,xw22,y)wc,w - (w%QJ + ngz + w%Q’m)wc,y)wc,z + wll,a:(w127yw12,zwc,w+
w?l,yw21,zwc,r + w22,yw22,zwc,x + a12w12,zwc,ywc,z + a21w21,zwc,ywc,m + a22w22,zwc,ywc,x_
2W12 g W12 2 We,y — 2Wo1 W21 2 We y — 2Wo2 W2 »We o + (W21 5 W21,y + Wa2 z W22y — 2(a12W12,y + G21Wa1 y+

A22W22, ) We 5 + (A21W21 ¢ + A22W22 2 )We y + W12, (W12,y + A12We,y))We,2))



denomy := ((a12wia,, + a21wa1 » + a22w22,z)w(2;,y — (w12,yWi2,2 + W1 yWa1 > + W2 y W22 - ) We y+
(wfg,y + ngy + w%g,y — (@12w12,y + a21Wa1 4 + a22w22,y)wc,y)wc,z)w%17x + (a11We y (w12 ywia -+
Wa1 yWal,z + W2 yWa2 2 )We g — (W12 g W12 2 + W1,z Wa1,5 + W22 z W22 2 )We,y) + W11, (—((@12W12, 5+
21 W21 5 + a22w22,x)wg,y) + (W12,2W12,y + A12We z W12,y + W21 oW1y + W2 zWa2 4 + G21 W21 yWe, z+
A22W22 y We 2 ) We,y — (w%Qy + ngy + w%gy)wc,aﬁ) + a1 ((Wi2,z W12,y + Wa1 2 W21,y + W22 2 W2 4 ) We y—
(Wi + Wh1y + Wiy ) We o) We, 2 )W11,o + ALIWI,2WEg yWE , + A11W11 W) ,We , + A12W12 2 WH) ,Wo ,+
a11w11,zw§2,ywiz + 0121012,210%24,103@ + a21w21,zw§2,ywiz - a21w12,yw12,zw21,ywim+
A21WTg Wa1 Wy, — A12W12,y W21 Wl W, — A22W12,y W12, 2 W2 yWe , — (22Wa1 y W21 2 W2 yWe ,+
a22w%2,yw22,zwz,m + a22w§17yw22,zwix - a12w12,yw22,yw22,zwz,x - a21w21,yw22,yw22,zwz,z+
2 2 2 2 2 2 2 2 2 2
A11W11,zW]g ;W o, + A11W11,2Way ;We o + A12W12, 2 W1 4 We T A11W11,2 W0 We y + A12W12 2 W0 W+
(21 Wa1 2 Wy LW ) — A21W12 2 W12,z W21 oWy + A21 Wy W21 W ) — A12W12 2 W1, W1 2 W, —
a22’w12,zw12,zw22,m’wg,y - a22w21,1w21,zw22,xw2y + a22w%2,z’w22,zwiy + azzwgl,mwzz,zwiy—
a12w12,7;w22,ww22,zw37y - a21w21,zw22,ww22,zw27y - w12,zw12,zw§1,ywc,w - w12,zw12,zw§2,ywc,w—
w21,zw21,zw32’ywc,m + W12,yW12,,W21,2W21,yWe,z — w%27yw21,zw21,zwc,x + le,waZ,yWZI,yw21,zwc,z+
W12,y W12, W22 2 W22 yWe z + W21,y W21, z W22z W22 yWe o — w%g,yw22,mw22,zwc,m - wﬁl,ywzz,mwzz,zwc,ﬁ
W12,2W12,yW22,4yW22, »We, x + W21,2W21,y W22,y W22,z We,z — wl2,yw12,zwgl7wwc,y - w12,yw12,zwg27mwc,y_
wzl,ywm,zwgz,zwc,y + W12, W12, W21 2 W21,y We,y + W12, 2 W12,y W21,2W21,zWe,y — U/%Q,zwzl,ywm,zwc,yﬁ-
W12,2W12,, W22 z W22 yWe y T W21 z W21,z W22 2 W22 yWe y + W12 2 W12,y W22 W22 2 We, 4yt
W21,5W21,y W22 W22 > W,y — w%z,xw22,yw22,zwc,y - wgl,mw22,yw22,zwc,y - 2a11wll,zw12,azw12,ywc,wwc,y+
A21W12,yW12, ;W21 2 We,zWe,y T A21W12 2 W12 W21 yWe,zWe,y — 2011wll,zwzl,xwm,ywc,zwc,y*
2a12W12,, W21 z W21,y We,zWe,y — 2021 W12,5W12,y W21,z We,zWe,y + A12W12,5 W21, 5 W21,z We,z We,y+
G12W12,2W21,y W21,z We g We,y T A22W12,yW12 2 W22 2 We, o We,y T A22W21 4y W21, z W22 zWe, o We,y+
22W12 2 W12,z W22 yWe zWe y T A20W21 2 W21 z W22 yWe zWe y — 2a11w11,zw22,zw22,ywc,ch,y—
2012W12 > W22 s W22 yWe,z We y — 2021W21 W22,z W22,y We zWe y — 2022W12 ¢ W12,y W22, > We, zWe,y—
2020W21 z W21 4y W22, - We,z We y + A12W12 4y W22 2 W22 - We,z We y + A21W21 y W22,z W22 > We zWe y+
A12W12,2 W22,y W22  We g We y T G21 W21 2 W22 4y W22 »We zWe y + ((w%l,y + wiz,y — (@21wa1, 4+
a22w22,y)wc,y)w%2 » T a12((wa1,0Wwa1,y + Waz 2 W22 y ) We y — (w%l gyt w%z y)wc,x)wm,er
w?“(wiu + w%g,w — (a21W21 2 + A22W22 2)We z) + (W21,y W2 7 — W21 o Wa2,y ) (Wa1,y W2 2 —

(21 We, y W22 ¢ — W2l W22y — A22W21 yWe  + U21W22 yWe z + A22W21 g We ) + W12,y (a12(Wa1 gWa1 4+
W2 3 W22,y ) We,z — G12(w§171 + w§27,)wc,y + W12,0(—2Wa1 z W21,y + A21We,z W21,y — 2Wa2 x W22,y +
A22W22 yWe g + U21W21 3 We y + A22W22 zWe y)))We, 2 + wfl,y((auwu,z + az1wa1,» + azzwzz,z)wix—
(W12,2W12,5 + W21 oW1 > + W2 z W22 »)We 5 + (wfz,x =+ w%l,ac + w%z,w — (@12w12,5 + a21Wo1 o+
A22W22 2 ) We ) We, ) + Wi,y (W11, 2We 2 (W12,2Wi2,y + W1 zWa1,y + W2,z W22y — (@12W12,4+
A21W21,y + A22W22 4 ) We 1) — U/11,z(w%2,x + wSM + wg;x — (@1owi2,5 + G21W21 ¢ + A22W22 2 )We ) We,y+
a11We 5 ((W12,2W12,2 + W21,2W21 2 + W2 2 W22 2 ) We,y — (W12,yW12,2 + W21,y Wal, 2 + W2y W22 2 )We z)+
a11 ((W12,0W12,y + W21 2 W21,y + W2,0W22 4 ) Wew — (W5 4 + WHy 4 + Wiy 1) We,y )We, 2+
wll,.’t(wllywllzwc,m + W21,y W21,z We,x + W22,y W22 zWe a2 — 2a12w12,zwc,ywc7m - 2a21w21,zwc,ywc,m*
2a22w22,zwc,ywc,1: + A12W12,yWe,zWe, + A21W21,yWe,zWe, + A22W22 ¢y We 2 We g + wl?,wwIQ,zwc,y+
W21, W21,z We,y + W22,:W22,zWe,y — 2w12,zw12,ywc,z - 2w21,xw21,ywc,z - 2w22,ww22,ywc,z+

a12w12,mwc,ywc,z + a21w21,ch,ywc,z + a22w22,zwc,ywc,z))



— 2
numers := ny((a11W11,5 + G12W12,2 + A21W21 5 + azzwzz,z)wc,y—
We,y ((@11W11,5 + G12W12,4 + A21W21 y + A20W22 o) We z + W11,z W11,y + W12,2W12,y + W2l W21 4+

Wo2 xWa2 y) + (w%Ly + w%Q,y + ngy + ng,y)wc,w)

— 2
denom3 = (auwuyy + a12W12,y + a21W21 y + a22’w22’y) wc,m—’_
2 2 2 2
We,y (— (a11W11,0 + G12W12,5 + A21W21 & + A22W22 2) We,z + Wi,p T Wigge + Way 5 + w227w) —

We,z (W11,2W11,y + W12,2Wi2,y + Wo1 2 Wa1,y + W2,z W22 y)

numery =
(why,, +why , + Wiy, + (a3y + a3y + azy)w?, — 2(a12wi2,y + A21W21y + G22Wa2 y ) We y )WT) 4+
2a11(—(ar2wi2,z + a21wo1 5 + azzwzz,z)wiy + (w12,zW12,y + G12We z W12,y + W21 ,zW21,y + W22,0W22 4
+ a21W21,yWe,z + A22W22 4y We z)We,y — (w%Qy + w%l,y + w%z,y)wc,x)wll,x + w%lyw%l,x + w%2,xw§1,y+
w%2,yw§2,m + wgl,nglw + w%Q,a:wgly + w%l,a:w%Zy + a%lw%&ng,w + a%lw%Zyw?z,z + a%Qw%Zng,a:—i_
a%lwgl,ng,x + a’%Zw%l,ng,m + a§2w§1,yw3,z + a’%lng,ng,z + G%Qw%lywz,m + aglwglng,m_
2a12a21w12,yw21,ywiw - 2a12a22w12,yw22,yw37;¢ - 2a21a22w21,yw22,ywi$ + ((w%Q_L + ngw + wgzz)a%l—i—
a%QU)gl,m + afgwiz,x + a%g(w%zm + w%l,z) — 2a12020W12 g W22 7 — 2021 W21 & (G12W12, + A22W22 1)+
agl(wfz,m + w%Qz))wzy — 2W12 3z W12,y W21 W21,y — 2W12 5 W12,y W22 W22y — 2W21 4 W21,y W22z W22 ¢y —
2a12w12,mw§1,ywc,m - 2a12w12,xw§2,ywc,x - 2a21w21,xw§2,ywc,x - 2a21w%27yw21,1wc,w+
2021 W12,5W12,yW21,yWe,z + 2012W12,y W21, W21 yWe,z — 2a22w%2,yw22,zwc,z - 2a22w31,yw22,ch,z+
2a20W12,5W12,y W22,y We,z + 2022W21 W21,y W22,y We z + 2012W12,4 W22 W22,y We o+
2a21W21,yW22,2W22,yWe o + w%l,y<w%2,z + w%m + w§2,a: + (a3, + a3y + agz)wigc — 2(a12wi2,2+
A21W21,5 + A22W22 ¢)We z) — 2(w22,zw22,ywc,za%1 — a2 (Wi p W12,y + W1 2 W21,y ) W22 o+
aga (Wi, + Wiy ;) Wasy + (aTy + a30) (Wr2 2 W12,y + W1 L W21 ) We z + A3y (W12 5 W12,y +
W22 2 W22 y)We,z + a%Q(w21,mw21,y + Wa2 z W22 4 ) We o + a21(w21,yw%27g; — W12,yW21 W12,z
w21,yw§27x — Wo1 z W22,z W22,y — (A12W12,yWa1 5 + A22W22 4y W21 5 + G12W12, W21 4 + A20W21 4 W22 4)We, z)+
a12w127y(w§1,w + wa2 o (Wa2,2 — A20We 3)) — G12W12,2 (W21 2 W21,y + Waz,y (W2 5 + A20We z)) ) We,y+
2w11,y((w11,x - auwc,x)(—wlz,mwlz,y + Q12We W12,y — W21,,W21,y — W22,z W22,y + A21 W21 yWe, 2+
A22W22 yWe o) + (_wll,zwc,ma%Q + w1z, (W11,2 + G11We,z)G12 — Cln(w%g,w + ngw + w%gw) + a11(az1wa o+

A22W29 4 )Wz + W11 ¢ (A21W21 & + A22Wa2 5 — (a31 + A30)We ) )We,y)

(2 2 2 2 2
denomy := (wu’y +wig, +wa, + w227y) Wy, —

2 2 2 2 2
2We pWe,y (W11,2W11y + Wi2,5Wi2,y + Wal 2 Wa1 y + Wa o Was ) + (WT1 4 + WTo 4, + Wy, + Wy ) WE



